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SEMANTIQUE POUR LA LOGIQUE DEONTIQUE
Frédéric SART

Abstract
This paper is divided in two parts. The topic of part 1 is alethic
logic, commonly called “classical propositional logic”. The topic
of part 2 is alethico-deontic logic, commonly called “deontic
propositional logic”.
The scope of part 1 is alethic logic grounded on a pair of defini-
tions:
(1) adefinition of the concept of alethic world;
(2) a definition of the concept of alethic function (on an
alethic universe) referred to by a formula.
Following the same frame, the scope of part 2 is alethico-deon-
tic logic grounded on a pair of definitions:
(1) adefinition of the concept of alethico-deontic world;
(2) a definition of the concept of alethic function (on an
alethico-deontic universe) referred to by a formula.

1. Logique aléthique

Nous partons du principe que le vrai et le faux sont deux concepts primitifs
corrélatifs.!

1. Proposition. Objet qui est ou vrai, ou faux.2

2. Monde aléthique3 sur 'ensemble N. Relation telle qu’a chaque objet de
I’ensemble N correspond ou le vrai, ou le faux.

Ly, Frege (1848-1925) dans [4].
2 Cf. Frege dans [4].
3 Leibniz (1646-1716) emploie en ce sens le terme “monde possible™; Wittgenstein

(1889-1951), (dans [9]) le terme “possible état de choses”; Carnap (1891-1970), (dans [1])
le terme “description d'un état de choses”.
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3. Uy(N), 'univers aléthique sur l'ensemble N. L’ensemble des mondes
aléthiques sur l'ensemble N.

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 27 mondes dans U,(N).4

Expression de U, ({ P, q})
I {p.q} it {p 7} m: {p.q} v: {p.q}

Dans I’expression de chaque monde de UO({p, q}) un simple trait
horizontal au-dessous (au-dessus) de 1’expression d’un objet de
I’ensemble {p, g} signifie qu’a cet objet correspond le vrai (le faux).

4. Fonction aléthique® sur U,(N). Relation telle qu’a chaque monde de
Uy(N) correspond ou le vrai, ou le faux.

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2(?") fonctions aléthiques
sur U,(N).6

5. La fonction aléthique tautologique’ sur Uy(N). La fonction aléthique
sur Uy (N) telle qu’a chaque monde de U,(N) correspond le vrai.

6. La fonction aléthique contradictoire sur Uy(N). La fonction aléthique
sur Uy(N) telle qu'a chaque monde de U,(N) correspond le faux.

7. La fonction aléthique compléte f, sur Uy(N). La fonction aléthique
sur Uy(N) telle que seulement au monde o de U,(N) correspond le
vrai.

Si 'ensemble N contient n objets, il existe donc 2% fonctions aléthiques
completes sur Uy(N).

4 Cf. Wittgenstein dans [9], 4.27.
5 Frege emploie en ce sens le terme “fonction de vérité”.
6 Cf. Wittgenstein dans [9], 4.42.

7 Le terme “tautologique” est employé la premiére fois en ce sens dans [9] par
Wittgenstein. Leibniz emploie en ce sens le terme “nécessaire”; Kant (1724-1804), le terme
“analytique”.
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Fonction aléthique consistante sur Uy(N). Fonction aléthique sur
Uy(N) telle qu’a au moins un monde de U,(N) correspond le vrai.

Conséquence de la fonction aléthique f sur Uy(N). Fonction aléthique
sur Uy(N) telle qu’a chaque monde de U,(N) auquel correspond le
vrai par la fonction aléthique f sur U,(N), correspond le vrai.

Ay(N), 'alphabet aléthique sur I’ensemble N. L’ensemble formé:

(1) des noms des objets de 1’ensemble N;

(2) des caracteres “ T (lire “le tautologique™), *“ L (lire “le contradic-
tOil’C"), “_15’ (lire “1'1011"), “A" (111‘6 “E["), “V ” (lll'e “0].1”), “_)”
(lire “implique”) et “ " (lire “équivaut 2”).

Formule aléthique sur I’ensemble N.
(1) Ou le nom d’un objet de I’ensemble N;

(2) ou T,ou L;
(3) ou =@, ou P A...AQ,, OU @ V...v@,, Oou @ —> V,ou ey,
@ V¥, ¢, ..., ¢, étant des formules aléthiques sur I’ensemble N.

Ly(N), le langage formel aléthique sur I'ensemble N. L’ensemble des
formules aléthiques sur I’ensemble N.

Exemples de formules de L, ({p, 4}).
T, q,—p,—p,pA—p,pvq,(—p & q)— p.

La fonction aléthique sur U (N) désignée par une formule de Ly(N).
Soit le nom “p” d’un objet de I’ensemble N, des formules o, v,
@y, ..., @ de Ly(N) etun monde & de U,(N).

() pla)=1 ssi  a l'objet p correspond le vrai

dans le monde o ;

@ T(a)=1;

3) L(a)=0;

4) —.go}(a):l ssi @(a)=0;

5 (oa..Ap)a)=1 ssi  pour chaque i, ¢,() =1,

6 (ov..ve, J(a)=1 ssi  pour au moins un i, ¢,(a)=1;
(7N (p->y)a)=1 ssi ou @(a)=1cet y(a)=1,

ou ¢(or)=0 et y(a)=1,

~ ou p(a)=0 et y(a)=0;

®) (pe y)a)=1 ssi ou p(a)=1et y(a)=1,
ou g(a)=0 et y(a)=0.
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Table aléthique8 d’une fonction aléthique sur U,({p, ¢}) désignée par

une formule de LO({ D q})

R
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(p — 4g) A

14.

u:{p,g}|0 1 1 1 1

v{pql|0 1 0 00

Exemples de formules de lﬂ({ D, q}) qui désignent la fonction

aléthique tautologique sur Uy({p, q}
T.pv=p.p=p,p=2(pva),(prg) = p,~(pVq) & (=pAr—q),
—(pArg) e (=pv—q).

Exemples de formules de Lo({p}) qui désignent la fonction aléthique
contradictoire sur U, ({p}).
PA—P, P —p.

Exemples de formules de L.O({p,q}) qui désignent des fonctions
aléthiques compltes sur Uy ({p, q})

PAgG, PAY.

Exemples de formules de ({p, }) qui désignent des fonctions
aléthiques consistantes sur Uo( P, q}‘j

PP, PpAG,PVG, P Q.

La négation de la proposition p. La proposition qui est la fonction
aléthique —p sur Uy({p}).?

Exemple d’un énoncé qui exprime la négation d’une proposition.
Il ne parle pas.

8 Frege emploie en ce sens le terme “table de vérité”.

9 Cf. Wittgenstein dans [9], 5.101.
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La conjonction des propositions p,, ..., p,. La proposition qui est la
fonction aléthique p,A...Ap, sur Up({p,..., p,,}s) 10

Exemples d’énoncés qui expriment la conjonction de propositions.
Il aime et respecte ses parents.
Elle est vive et exigeante.

La disjonction des propositions p,, ..., p,. La proposition qui est la
fonction aléthique p,v...vp, sur Uy({p;; ..., p, }S’

Exemples d’énoncés qui expriment la disjonction de propositions.
Le Standard a gagné ou a perdu.
Dali est fou ou génial.

L’implication de la proposition q par la proposition p. La proposition
qui est la fonction aléthique p — g sur Uy({p, q}).12

Exemple d’un énoncé qui exprime I’implication d’une proposition par
une proposition.
S’il pleut, Pierre roule sagement.

L’équivalence des propos:t:ons et q. La proposition qui est la fonction
aléthique p > g sur Uy({p, q}jp

Exemple d’un énoncé qui exprime 1’équivalence de deux propositions.
Il pleut si et seulement s’il y a du vent.

Soit I’ensemble a (I'ensemble @) des noms des objets de ’ensemble N
auxquels correspond le vrai (le faux) dans le monde aléthique o sur
I'ensemble N.

La formule p® représente (/\ PIA (/\ —p).

@ o

10 cf, Wittgenstein dans [9], 5.101.

1 ¢t Wittgenstein dans [9], 5.101.

12 Cf. Wittgenstein dans [9], 5.101.

13 Cf. Wittgenstein dans [9], 5.101.
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19. Formule conjonctive compléte de Ly(N). Formule de L,(N) représen-
tée par p*, orétant un monde de Uy(N).

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2» formules conjonctives
completes dans Ly(N).

20. Théoréme.
La fonction aléthique compléte f, sur Uy(N) est désignée par une
seule formule conjonctive compléte de Ly(N): pe.

21. Formule canonique de Ly(N). Formule de L,(N) représentée par
\/ p%, X étant un ensemble de mondes de U,(N).
X

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2(>") formules canoniques
dans Ly(N).

22. Théoréme de forme normale disjonctive développée.
La fonction aléthique f sur Uy(N) est désignée par une seule

formule canonique de Ly(N): \/ p©.
{a: f(e)=1}

Chaque fonction aléthique sur U,(N) est donc désignée par au moins une
formule de L,(N).

2. Logique aléthico-déontique

Les deux premiers paragraphes portent sur 1’axiomatique: nous définissons
un systeme formel aléthico-déontique, puis la transformation équivalente de
von Wright. Les deux derniers ont pour objet la sémantique: nous définis-
sons le concept de fonction aléthique désignée a la von Wright, ensuite, par
récurrence, celui de fonction aléthique désignée a notre fagon.

2.1. Systéme formel aléthico-déontique

Nous partons du systéme de principes aléthico-déontiques congu par von
Wright.14

14 Cf. von Wright (né en 1916) dans (7], pp. 60-69.
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L’obligation d’une proposition est équivalente 2 la négation de la
permission de la négation de la proposition.

La permission d’une disjonction de propositions est équivalente a la
disjonction des permissions des propositions.

L’obligation d’une proposition contradictoire est contradictoire.

Les permissions de deux propositions sont équivalentes, ces proposi-
tions étant équivalentes.

La plupart! des logiciens ont ajouté un cinquiéme principe que nous ac-
ceptons.

()

La permission d’une proposition contradictoire est contradictoire.

A T’opposé, nous refusons le principe (3).

23.

24,

25.

A, (N), l'alphabet aléthico-déontique sur I’ensemble N. L’ensemble

formé:

(1)  des noms des objets de 1’ensemble N;

(2)  des caracteres “T” (lire “le tautologique”), ** L” (lire “le con-
tradictoire”),”“—" (lire “non”), “A” (lire “et”), “v” (lire
“ou”),“—" (lire “implique”), “ <" (lire “équivaut a”), “P”
(lire “il est permis que”) et “O” (lire “il est obligatoire que”).

Formule aléthico-déontique sur I'ensemble N.

(1)  Ou le nom d’un objet de I’ensemble N;

(2) ouT,oudld;

(3) ou =@, ou QA..AQ, OU @QV..vQ,, OU @Y, ou
oo y,ouPe,oulg,

Q, ¥, ¢,..., ¢ étant des formules aléthico-déontiques sur
I’ensemble N.

L(N), le langage formel aléthico-déontique sur !’ensemble N.
L’ensemble des formules aléthico-déontiques sur I’ensemble N.

Exemples de formules de L,({p, 4}).
L peq, P(prq),O(pvgq),q— Pg,00p <> Op,0(0gq - q).

15 Cf. Fyllesdal et Hilpinen dans [3], pp. 13-15.
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26. L, (N), le petit langage formel aléthico-déontique sur 'ensemble
N. L’ensemble de formules de L,(N) formé:
(1) des noms des objets de I’ensemble N;
(2) deTet L
(3) dePgetOop,
@ étant une formule de L,(N);
4) de =@, QA.LAQ, QV..VO, OOV Et PO Y,
@, ¥, @,..., ¢, étant des formules de L, ,(N).

Exemples de formules de L, ,({p. q}).
T,p,0(p—q).p— Oq,Ppv O—p.

Exemples de formules de L, ({p}), mais hors de L, A{rh).
OOp, P(p - Op).

27.  Petite thése aléthico-déontique sur ’ensemble N.
1. (1) Soit une formule de L, ,(N) qui résulte du remplacement,
dans une formule de [L,(M) qui désigne la fonction
aléthique sur U, (M), de chaque nom d’objet de I’ensemble
M par une formule de L, ,(N);
(2) soit 0@ <> —P—g,16
(3) soit P(g,v...vp,) & (Po,v...vPg,),17
(4) soit —PL,18

®, Oy,..., ¢, étant des formules de L(N);

2. (1) soit y,

@ et @ — y étant des petites theéses aléthico-déontiques sur
I’ensemble N,

(2) soit Pp e Py,
¢ © y étant une formule de L, NJ qui désigne la fonction
aléthique tautologique sur U,(N).!

16 Ce schéma correspond au principe aléthico-déontique (1).
17 Ce schéma correspond au principe aléthico-déontique (2).
18 Ce schéma correspond au principe aléthico-déontique (5).

19 Cette régle correspond au principe aléthico-déontique (4).
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Se.a(N), le petit systéme formel aléthico-déontique sur I’ensemble
N. L’ensemble des petites théses aléthico-déontiques sur I’ensemble
N. '

2.2. La transformation équivalente de von Wright

29.

30.

L, w (N), le langage formel aléthico-déontique de von Wright sur
I’ensemble N. L’ensemble de formules de L, ,(N) formé:
(1) des noms des objets de 1'ensemble N;
(2) des Ppe, o étant un monde de U,(N);
(3) deTet 1;
(4)  de =0, QA..AQ, QV..VO, POV et g Y,
?, ¥, ¢),..., ¢, étant des formules de L, ,, (N).

La transformation équivalente de von Wright 1 sur L, »(N).
1. Soit le nom *“p” d’un objet de I’ensemble N et une formule ¢ de

(1) ﬂ.P)=P,

2 u(m)=T;

(3) p(l)=1;

@) p(Pe)=( \/ Ppe);
la: pla)=1}

(5) u(0p)=—( \/ Ppe).

(o p(ax)=0}

2. Soit des formules @, y, ¢,,..., ¢, de L, ,(N).
() (=) =—u(p);
) plea..Ap)=u(g A---Augcok;;
B wlov..ve,)=p(o)v...vu(o,
@ ulo— w%=u&¢g—>#(w);

(5) oo v)=p(p)o u(y).
Illustration de la transformation équivalente de von Wright u sur
L, s ({P’ 4})
o | H(o)

P(pvq) | P(pAq)v P(pA—q)v P(—pAgq)

p—0q | p—>—(P(pr—g)v P(—pAr—q))
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Théoreme.
(1) La formule (@) est dans L, , (N).

(2) Sila formule @ estdans L,y (N), p(@)=9.
(3) La formule u(@) <> @ est une these de S, ,(N).

2.3. Fonction aléthique désignée a la von Wright

Nous partons du principe que le permis et I’interdit sont deux concepts
primitifs corrélatifs.

32

33.

34.

Monde déontique sur I’ensemble N. Relation telle qu’a chaque
monde aléthique de U,(N) correspond ou le permis, ou I’interdit.

Monde aléthico-déontique sur l'ensemble N. Union d’un monde
aléthique sur I’ensemble N et d’un monde déontique sur I’ensemble
N.

U,(N), Uunivers aléthico-déontique sur I’ensemble N. L’ensemble
des mondes aléthico-déontiques sur I’ensemble N.

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 27 x2(2") mondes dans
U,(N).

Expression de U, ({p}).

—
-
—
Pt
<
<
e—
|

{2:{2 P}

{@{5}} {5:{2}3} (ol ) {E@:{?}}

Dans I’expression de chaque monde de U,({p}), un simple trait
horizontal au-dessous (au-dessus) de 1’expression de 1’objet p signi-
fie qu’a I’objet p correspond le vrai (le faux); un double trait
horizontal au-dessous (au-dessus) de 1’expression d’un monde
aléthique de Uy({p}) signifie qu’a ce monde correspond le permis
(I’interdit).
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Fonction aléthique sur U,(N). Relation telle qu’a chaque monde de
U,(N) correspond ou le vrai, ou le faux.

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2(2"x2°") fonctions
aléthiques sur U,(N).

36.

37.

38.

La fonction aléthique tautologique sur U,(N). La fonction aléthique
sur U,(N) telle qu’a chaque monde de U,(N) correspond le vrai.

La fonction aléthique contradictoire sur U,(N). La fonction
aléthique sur U, (N) telle qu’a chaque monde de U,(N) correspond
le faux.

La fonction aléthique complete f,, ,, sur U,(N). La fonction
aléthique sur U, (N) telle que seulement au monde (@, A) de U,(N)
correspond le vrai.

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 27 x2(2") fonctions
aléthiques compleétes sur U, (N).

39,

40.

41.

Fonction aléthique consistante sur U,(N). Fonction aléthique sur
U,(N) telle qu’a au moins un monde de U,(N) correspond le vrai.

Conséquence de la fonction aléthique f sur U,(N). Fonction
aléthique sur U,(N) telle qu’a chaque monde de U,(N) auquel cor-
respond le vrai par la fonction aléthique fsur U,(N), correspond le
vrai.

La fonction aléthique sur U,(N) désignée a la von Wright par une

formule de L, ,(N).

1. Soit le nom “p” d’un objet de I’ensemble N, des formules ¢, v,
@y @ de L,y (N), un monde B de U,(N) et un monde
(e, A) de U, (N).

1) plax,A)=1 ssi a I'objet p correspond le vrai
dans le monde (a, A);

(2) (PpP)(a,A)=1 ssi au monde aléthique B corre-
spond le permis dans le monde
(a, A);

3) T(a,A)=1;

4 L(a,5)=0;

(5) (—pXa,A)=1 ssi @(a,A)=0;

(6) (@A...A@ )@, Ay=1 ssi pour chaque i, ¢,(c, A)=1;
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(N (ov...vo ) a,A)=1 ssi pour
o,(a,A)=1;

ssi ou @(a,A)=1et y(a, A)=1,
ou p(a,A)=0et y(a,A)=1,
ou p(a,A)=0et yw(a,A)=0;

ssi ou@(a,A)=1et y(a, A)=1,
ou (o, A)=0et w(a,A)=0.

2. Soit une formule ¢ de L, ,(N), mais hors de L, (N).

@) (p—-y)a,8)=1 "

O (po y)(e,A)=1

FREDERIC SART

o(a, A)=(u(@)Xa, A).

au

La définition précédente suppose une axiomatique.

moins

i

Table aléthique d’une fonction aléthique sur U,({p}) désignée a la

von Wright par une formule de L, ,({p}).

(@, A) ¢ H(e)
Opo>(paPp) o Pp) — (p Pp)
OGN EE
SRCCIC I L
SR I L
ot N LR
w GRE 0 1o o0 0 o
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Exemples de formules de L, A(-{ P> q}) qui désignent a la von Wright
la fonction aléthique tautologique sur U, ({p, g}).
T,pV—p,0p < —P—p,P(pvq) < (Ppv Pg),0(pAgq) <> (OpAOq).

Exemples de formules de L, ,({p}) qui désignent & la von Wright la
fonction aléthique contradictoire sur U, ({p}).
pa—p, PL.

Exemples de formules de L, ,({p}) qui désignent a la von Wright
des fonctions aléthiques compleétes sur U,({p}).
PAPpAP—p,—pAOpn Pp.

Exemples de formules de L, ,({p, q}) qui désignent a la von Wright
des fonctions aléthiques consistantes sur U,({p, g}).
p, P(pnag),p— Pp, Pp— Op, p— Oq.

42. Théoréme de complétude.?0

Une formule de L, ,(N) désigne a la von Wright la fonction
aléthique tautologique sur U,(N) si et seulement si elle est une
thése de S, ,(N).

2.4. Fonction aléthique désignée a notre fagon

43. Monde parfait?! de U,(N). Monde de U,(N) tel qu’au monde
aléthique correspond, dans le monde déontique, le permis.

La moitié des mondes de U,(N) sont donc parfaits.

44.  Monde parfait de U,(N) pour le monde (a, A) de U,(N). Monde
parfait de U (N) dont le monde déontique est celui du monde
(o, A).

Voici la déduction qui nous mene de la définition a la von Wright a une
définition par récurrence du concept de fonction aléthique (sur un univers
aléthico-déontique) désignée par une formule.

20 Cf, von Wright dans [8], pp. 16-20.

21 saint Augustin (354-430) emploie en ce sens le terme “cité de Dieu”; Leibniz, le terme
“régne de la grace”; Kant, (dans [6], p. 111) le terme “régne des fins”; Hintikka (né en
1929), (dans [5], p. 71) le terme “monde déontiquement parfait”.
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Soit une formule ¢ de Ly(N) etun monde (&, A) de U(N).
(Po)o,A)=1

donc (Pop)(o,A)=1

donc (Po)(o,A)=1

donc (Po)(a,A)=1

donc (Po)a,A)=1

donc (Pe)(a,A)=1

ssi

" ssl

ssi

ssi

ssi

ssi

U(Pe))(a, A) =1

( vV PP)(a,A)=1;

(B: 9(B)=1)
pour au moins un monde
aléthique Bde U,(N) tel que
o(B)=1,(PpP)(a, A)=1;
pour au moins un monde
aléthique B de U,(N) tel que
(PpP)a,A)=1,¢(B)=1;
pour au moins un monde
aléthique 8 de U,(N) auquel
correspond le permis dans le
monde (a, A), () =1,
pour au moins un monde par-
fait (B,A) de U,(N) pour le
monde (a, A), p(B)=1.

Nous dépassons la définition & la von Wright par la définition suivante.

45.  La fonction aléthique sur U,(N) désignée a notre fagon par une for-
mule de L,(N).
Soit le nom “p” d’un objet de I’ensemble N, des formules ¢, v,
@15 ..., @, de L;(N) et un monde (a, A) de U,(N).
(1) p(e, ) =1

(2
(3)
4
(5)
(6)

)

@®)
&)

T(a,A)=1;

Ll(a, A)=0;

(=p)(a, A) =1

(@ A...Aa@ )0, A)=1
(Qv..vo (e, A)=1

(¢ = v)a,A)=1

(g y)(a,A)=1
(Po)(a, A)=1

ssi

ssi
ssi

ssi

ssi

ssi

a I’objet p correspond le vrai
dans le monde (o, A);

(e, A)=0;

pour chaque i, @,(a,A)=1,
pour au moins un |,
(Pj(as A)y=1;

ou p(a,A)=1et y(a,A)=1,
ou p(a,Ay=0et y(a,A)=1,
ou p(a,A)=0et y(a,A)=0;
ou p(a,A)=1et y(a,A)=1,
ou p(o,Ay=0et yw(a,A)=0;
pour au moins un monde par-
fait (8,A) de U,(N) pour le
monde (&, A), @(B8,A)=1;
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(10) (Op)a,A)=1 ssi pour chaque monde parfait
(B,A) de U,(N) pour le
monde (&, A), ¢(B,A)=1.

Table aléthique d’une fonction aléthique sur U,({p}) désignée a
notre fagon par une formule de L, ({p}).

{p}

Exemples de formules de L,({p, g}) qui désignent a notre fagon la
fonction aléthique tautologique sur U,({p, ¢}).

T, pv—p,0p <> —=P—p, P(pvq) e (Ppv Pg),

O(pAq) < (OpAOq), Pp— OPp, Op <> 00p.

VIIIL:

—r—
g~

gt

——

E; , monde non parfait 0 1 1 0 0

(a, A) p — (O P p)
I {E?@’@}’ monde parfait pour I et IT 1 1 1 1 1
IL: {B;@’{_i}}’ monde parfaitpour TetlI [0 1 1 1 0
I: {E?{_E}’ﬁ}' monde parfaitpour et IV [1 1 1 1 1
Iv: {5;@,{?}}, monde non parfait 01 1 1 0
v: {B;E={£}}’ monde non parfait 1 0 0 0 1
VI: {'ﬁ;@,@_}}, monde parfaitpour VetVI [0 1 0 0 0
VI {E; E,ﬁ}, monde non parfait 11 1 0 1

{7 {2} 5}

Exemples de formules de L,({p}) qui désignent a notre fagon la
fonction aléthique contradictoire sur U, ({p}).
Pl,—Pp A PPp.
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46.
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Exemples de formules de L,({p}) qui désignent a notre fagon des
fonctions aléthiques completes sur U, ({p}).
pAPpAP—p,—pAOOpn PPp.

Exemples de formules de L, ({p, g}) qui désignent a notre fagon des
fonctions aléthiques consistantes sur U,({p, g}).
p, P(pAq), p— Pp, Pp — Op, —Pg A OPgq.

Proposition actuelle. Proposition dont le prédicat est un acte.

Nous supposons que tout acte implique le concept d’auteur conscient et
volontaire.

47.

48.

49.

Exemple d’un énoncé qui exprime une proposition actuelle.
Pierre roule a trente kilométres a '’heure.

Exemples d’énoncés qui n’expriment pas une proposition actuelle.
1l fait nuit.
Je suis frangais.

La permission de la proposition actuelle p. La proposition qui est la
fonction aléthique Pp sur U,({p}).

Exemple d’un énoncé qui exprime la permission d’une proposition
actuelle.
Vous pouvez fumer.

L’obligation de la proposition actuelle p. La proposition qui est la
fonction aléthique Op sur U, ({p}).

Exemple d’un énoncé qui exprime 1’obligation d’une proposition
actuelle.
1l doit voter.

Théoréme.
Les fonctions aléthiques sur U,(N) désignées respectivement a
la von Wright et a notre facon par une méme formule de
L, A(N) sont identiques.

Soit l'ensemble A (I'ensemble K) des mondes aléthiques de U,(N)
auxquels correspond le permis (I’interdit) dans le monde déontique A sur
I’ensemble N.
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La formule p, représente (/\ Ppﬂ)A(/\—-Ppﬂ ).
A i
La formule p§ représente ﬁ“ ADys

50. Formule conjonctive compléte de L (N). Formule de L, A(N)
représentée par pg, (@, A) étant un monde de U,(N).

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2" X 22" formules con-
jonctives completes dans L, (N).

51. Théoréme.
La fonction aléthique compléte f, ., sur U (N) est désignée
par une seule formule conjonctive compléte de L,(N): p2.

52.  Formule canonique de L (N). Formule de L, »(N) représentée par
V P4, X étant un ensemble de mondes de U,(N).
X

Si I’ensemble N contient n objets, il existe donc 2(2"x2%™) formules canon-
iques dans L, (N).

53.  Théoréme de forme normale disjonctive développée.
La fonction aléthique f sur U,(N) est désignée par une seule
Jormule canonique de L (N): vV pE.
((@,4): f(a,A)=1)
Chaque fonction aléthique sur U,(N) est donc désignée par au moins une
formule de L, ,(N).
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